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一、（20 分）按要求计算下列各题的概率： 

（1）将 3 个球随机放入 4 个杯子中，求杯子中球的最大个数分别为 1、2、3 的

概率。 

（ 2 ） 已 知 ( ) 0.3P A = ， ( ) 0.4P B = ， ( ) 0.5P AB = ， 试 求 条 件 概 率

( )|P B A B∪ 。 

二、（15 分）设 K 在 ( )0,5 内服从均匀分布，求下列关于 x的方程： 

24 4 2x Kx K+ + + = 0  

有实根的概率。 

三、（20 分）若随机变量ξ 服从几何分布： ( ) kP k pqξ = = ， ( )0,1,2,k = L ， 

其中：0 1，p< < 1q p= − 。求ξ 的特征函数 ( )f t ，数学期望 ( )E ξ 和方差 ( )D ξ  

四、（20 分）设{ }nξ 为独立随机变量序列 

（1）针对序列{ }nξ ，叙述使中心极限定理成立的 Lindeberg 条件； 

（2）若对每个 ，序列1k ≥ kξ 服从区间 ( ),k k− 上的均匀分布，证明：{ }nξ 满

足中心极限定理。 
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五、（20 分）求解如下微分方程 

（1） 3 " 1y y = ； 

（2） ； 2(4 ) 0ydx x y x dy− + =

（3） 2 3 2 2(2 sin 3 ) ( cos ) 0x y x y dx x x y y dy+ + + + = 。 

六、（17）考虑双参数函数族： 

1 2
x xy C e C xe− −= +  

其中， 为任意常数。求 1 2,C C

（1）该函数族所满足的微分方程； 

（2）相应的特征方程； 

（3）极限
2 2lim ( )xx

y y
→+∞

′⎡ ⎤+⎣ ⎦。 

七、（18 分）考虑线性非齐次方程组 
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（1）求该方程组的通解； 

（2）求该方程组的有界解。 

八、（20 分）求出方程 

3 6 sinx x x tω+ + =&& &  

的周期解，并求其振幅及振幅最大值。 


