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一一一一、、、、填空题填空题填空题填空题（（（（每题每题每题每题 4分分分分，，，，共共共共 20分分分分）））） 

1、设 cba
rrr
,, 为单位向量，且满足 0====++++++++ cba

rrr
，则 accbba

rrrrrr ⋅⋅⋅⋅++++⋅⋅⋅⋅++++⋅⋅⋅⋅ =      

2、
23 3)( xxxf −−−−==== 的单调增区间为          _________ 

3、曲面 22 yxz ++++==== 上与平面 042 ====−−−−++++ zyx 平行的切平面的方程是            

4、级数∑∑∑∑
∞∞∞∞

==== ++++1 )1(

1

n nn
的和为         

5、函数 )2sin(),( yxxyyxf ++++++++==== 在点（0，0）处沿 )2,1(====l 的方向导数 

)0,0(
l

f

∂∂∂∂
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二二二二、、、、单项选择题单项选择题单项选择题单项选择题（（（（每题每题每题每题 4分分分分，，，，共共共共 20分分分分）））） 

1、设 }{},{},{ nnn cba 均为非负数列，且 0lim ====
∞∞∞∞→→→→ n

n
a ， 1lim ====

∞∞∞∞→→→→ n
n
b ， ∞∞∞∞====

∞∞∞∞→→→→ n
n
clim ， 

则必有（     ） 

(A) nn ba < 对任意 n成立.            (B) 极限 nn
n

cb
∞→

lim 不存在. 

(C)  极限 nn
n

ca
∞→

lim 不存在.             (D) nn cb < 对任意 n成立. o
   p  q   p 
o
 3 p  q 1 p 
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2、 设 2)( ====′′′′ xf ，且 1)0( ====f ，则 ∫∫∫∫ ====′′′′ dxxfxf )()( （     ） 

（A） cx ++++++++ )12(2   （B） cx ++++++++ )12(
2

1
  （C） cx ++++++++ 2

)12(2  （D） cx ++++++++ 2
)12(

2

1
 

3、两平面 062 ====−−−−++++−−−− zyx 和 052 ====−−−−++++++++ zyx 的夹角为（     ） 

（A） 3/ππππ ；    （B） 4/ππππ ；     （C） 6/ππππ ；     （D） 2/ππππ  

4、下列论述正确的是（     ） 

        （A） ),( yxf 的极值点必是 ),( yxf 的驻点 

       （B） ),( yxf 的驻点必是 ),( yxf 的极值点 

       （C） 可微函数 ),( yxf 的极值点必是 ),( yxf 的驻点 

       （D） 可微函数 ),( yxf 的驻点必是 ),( yxf 的极值点 

5、设 0lim ====
∞∞∞∞→→→→ n

n
nu   , 则∑∑∑∑

∞∞∞∞

====1n

nu （      ） 

  （A）收敛      （B）发散      （C）绝对收敛      （D）不一定 

三三三三、、、、计算下列各题计算下列各题计算下列各题计算下列各题（（（（每题每题每题每题 8分分分分，，，，共共共共 56分分分分）））） 

1、求极限 )1ln(

1

0

2

)(coslim
x

x
x

++++

→→→→
 

2、已知




====
====

−−−− t

t

ey

ex

2

3
，求

2

2

dx

yd
 

3、设

2/1
3

1

)1(
)( 









−−−−
++++====
x

x
xxf ，求 )(xf ′′′′ .               

4、计算积分 dxx∫∫∫∫ )cos(ln  

5、计算 ∫∫∫∫∫∫∫∫ −−−−++++====
D

dyxyI σσσσ22
1 ，其中 D是由直线 xy ==== ， 1−−−−====x 和 1====y 围成. 

6、计算 dSzyxI ∫∫∫∫∫∫∫∫
ΣΣΣΣ

++++++++==== )coscoscos(
222 γγγγββββαααα ，其中ΣΣΣΣ 是 )0(

222 hzzyx ≤≤≤≤≤≤≤≤====++++   

的下侧， γγγγββββαααα cos,cos,cos 是ΣΣΣΣ 在点 ),,( zyx 处的法向量的方向余弦. 
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7、计算 ∫∫∫∫∫∫∫∫∫∫∫∫
ΩΩΩΩ

++++==== dvyxI )(
22 ，其中ΩΩΩΩ是由曲面 zyx 2

22 ====++++ 和平面 2====z 所 

围成的闭区域. 

四、（8分）求抛物线 pxy 2
2 ==== 及其在点 








p

p
,
2

处的法线所围成的图形的面积. 

五、（8分）求微分方程 1332 ++++====−−−−′′′′−−−−′′′′′′′′ xyyy 的通解. 

六、（8分）验证在整个 xOy平面内， ydyxdxxy 22 ++++ 是某个函数的全微分，并求出 

一个这样的函数. 

七、（10分）在区间 )1,1(−−−− 内求幂级数∑∑∑∑
∞∞∞∞

==== ++++0 1n

n

n

x
的和函数. 

八、（10分）求表面积为 2
a 而体积最大的长方体的体积. 

九、（10分）设 2e a b e< < < , 证明： 2 2

2

4
ln ln ( )b a b a

e
− > − . 
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