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一、(15 分)设{ }nx 满足: 1 1| | | | | |n n n n nx x q x x+ −− = ⋅ − ,| | 1nq r≤ < ，证明{ }nx 收敛. 

二、(15 分)对任意 .0>δ 证明级数
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∑ 在( δ+1,1 )上不一致收敛. 

三、(15 分)设
1

0
( ) sin df x x y y y= −∫ ，求 ( )f x′′ . 

四、(18 分)判断级数 n
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是否绝对收敛或条件收敛. 

五、(17 分)计算 2 2( )d ( 2 )d ( )dI y z x x yz y x y z
Γ

= − + − + −∫ ，其中Γ为曲线 
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，从 z 轴正向看去，Γ是反时针方向. 

六、(17 分)设 )(xf 在[0,1]上变号，且有连续函数.证明： 
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min ( ) ( ) df x f x x′≥ −∫ . 

七、(18 分)证明含参量变量反常积分
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+∫ 在 ],[ +∞δ 上一致收敛

（其中 0δ > ），但在 ),0( +∞ 内不一致收敛. 

八、(17 分) 在底半径为 a，高为 h 的正圆锥内作长方体,使其一面与圆锥

底面重合，其对面的四个顶点在锥面上，求长方体之最大体积. 

九、(18 分)设 (0,1)a∈ , ( )f x 在[0, ]a 上连续，在 (0, )a 内可导及在 (0, )a 内

取最值，且满足 (0) 0f = , ( )f a a= .证明： 

1) (0, )aη∃ ∈ ，使得 ( )f aη η= ；  2) (0, )aξ∃ ∈ ，使得 ( )f aξ′ = . 
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