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1. (本题满分 30 分) 求下列极限： 
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2. (本题满分 20 分 )证明数列 { }nx 收敛 ,其中 1 3x  , 1
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3. (本题满分 10 分) 是否存在正实数a使得恰好比其立方少 1 ?为什么? 

4. (本题满分 10 分) 设函数 ( )f x 在区间 ( , )a  可导，且 ( )f x 在区间

( , )a  上有界，证明函数 ( )f x 在区间 ( , )a  上一致连续. 

5. (本题满分 10 分) 设函数 ( ) 0f x  ，在有限区间[ , ]a b 上连续，证明: 
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b b
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f x dx dx b a

f x
   . 

6. (本题满分 10 分) 设函数 ( )f x 在 0x 的某邻域内 n阶可导，若 ( )f x 被n

阶多项式 2
0 1 0 2 0 0( ) ( ) ( ) ( )nn nP x a a x x a x x a x x        逼近，相差是

0( )nx x 的高阶无穷小，证明 n阶多项式 ( )nP x 是唯一的. 
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7. (本题满分 30 分) 证明: 
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8. (本题满分 15 分) 构造一个二元函数, 使得它在原点的两个一阶偏导数

都存在, 但该函数在原点不可微，并说明理由. 

9. (本题满分 15 分) 计算曲面积分 2 2 2

S

x dydz y dzdx z dxdy � , 其中 S是

球面 2 2 2 2( ) ( ) ( )x a y b z c R      ( 0R  )的外侧. 


