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一、解下列各题（满分 30 分） 

   1. 求极限 
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   2. 求极限 
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   3. 设 
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xxf ，问函数 在)(xf 0=x 处是否连续？是否

可导？ 
二、解下列各题（满分 30 分） 

1. 证明：若函数 在区间)(xf ),[ +∞a 连续，则 在)(xf ),[ +∞a 的任意有限

闭区间上一致连续. 

2. 证明：若函数 在区间 连续，且 存在有限的极限，

则 在区间

)(xf ),[ +∞a )(lim xf
x +∞→

)(xf ),[ +∞a 上一致连续. 

3. 问
x

xf 1sin)( = 在区间 上是否一致连续？为什么？ )1,0(

三、（满分 10 分）设 在 的某邻域内有定义，且在此邻域内有

（或 ），并在 点可导，证明

)(xf 0x
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四、（满分 10 分）计算 dx
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五、（满分 20 分）设 在区间 上连续)(xf ],[ ba )( ba < ，且 ；又令0)( >xf
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1)()( . 证明：（1） 2)( ≥′ xF ；（2）方程 在

区间 内有且仅有一个实根. 
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六、解下列各题（满分 30 分） 

1. 判定级数 ∑
+∞

=

−
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arctan)1(
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n
n  的敛散性. 

2. 设 是 上的单调函数，)(xun ],[ ba Λ3,2,1=n ，且级数 和级数

均绝对收敛，证明函数项级数 在 上绝对收敛且一致

收敛. 
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3. 求级数 ∑
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x  的收敛域及和函数. 

七、解下列各题（满分 20 分） 

  1. 设 ，且 具有连续的二阶偏导数，求),( 22 yxeyxfz +−= f
yx
z
∂∂
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  2. 计算 ，其中 是圆柱面 被平

面 和 所截的部分之外侧. 
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