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1．．．．计算极限计算极限计算极限计算极限
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（（（（12121212 分分分分）））） 

２２２２．．．．设设设设 ( , )f u v 有二阶连续偏导数有二阶连续偏导数有二阶连续偏导数有二阶连续偏导数，，，， ( , )z f x y xy= += += += + ，，，，求求求求：：：：
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（（（（12121212 分分分分））））    

３３３３．．．．计算积分计算积分计算积分计算积分
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（（（（12121212 分分分分））））     

４４４４．．．．计算积分计算积分计算积分计算积分
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（（（（12121212 分分分分））））    

５５５５．．．．计算积分计算积分计算积分计算积分 (((( ))))2 2
e d d
xy
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xy x yx y++++∫∫∫∫ ,,,,其中其中其中其中 L为半圆周为半圆周为半圆周为半圆周 2

1 1y x= + −= + −= + −= + − ,,,,从点从点从点从点 (1,1)到点到点到点到点 ( 1,1)−−−− ....

（（（（12121212 分分分分））））    

６６６６．．．．计算积分计算积分计算积分计算积分 d d d d ( 1)d d
S
x y z y z x z x y+ + ++ + ++ + ++ + +∫∫∫∫∫∫∫∫ ,,,,其中其中其中其中 S为抛物面为抛物面为抛物面为抛物面 2 2

2z x y= − −= − −= − −= − − (((( 0z ≥≥≥≥ ))))部分的部分的部分的部分的

上上上上侧侧侧侧....（（（（12121212 分分分分）））） 

7．．．．设设设设 ( )f x 在在在在 [ , ]a b 可导可导可导可导,,,,在在在在 ( , )a b 二阶可导二阶可导二阶可导二阶可导，，，， ( ) ( )f a f b==== ,,,, ( ) ( ) 0f a f b′ ′′ ′′ ′′ ′ >>>> ....求证求证求证求证::::存在存在存在存在

( , )a bξξξξ ∈∈∈∈ 使得使得使得使得 ( ) 0f ξξξξ′′′′′′′′ ==== ....（（（（12121212 分分分分）））） 

8．．．．设数列设数列设数列设数列{ },{ }
n n
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==== ，，，，试解答下列问题试解答下列问题试解答下列问题试解答下列问题    

（（（（1111））））举例说明举例说明举例说明举例说明,,,,在上述条件下在上述条件下在上述条件下在上述条件下结论结论结论结论 lim( ) 0
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− =− =− =− = 不一定成立不一定成立不一定成立不一定成立；；；；  
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（（（（2））））补充一个条件使得结论补充一个条件使得结论补充一个条件使得结论补充一个条件使得结论 lim( ) 0
n n

n
u v

→∞→∞→∞→∞
− =− =− =− = 成立成立成立成立，，，，并给出证明并给出证明并给出证明并给出证明....（（（（12121212 分分分分）））） 

9．．．． 设设设设 2
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 , , , ,讨论讨论讨论讨论 ( )f x 在点在点在点在点0处的处的处的处的连续性和可导性连续性和可导性连续性和可导性连续性和可导性,,,,并在并在并在并在可导时可导时可导时可导时

求求求求 (0)f ′′′′ ....（（（（15151515 分分分分）））） 

10．．．．设设设设 0αααα >>>> ,,,,证明函数项级数证明函数项级数证明函数项级数证明函数项级数    
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11．．．．设设设设 0a >>>> ,,,,证明含参量积分证明含参量积分证明含参量积分证明含参量积分
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在任何有限在任何有限在任何有限在任何有限闭闭闭闭区间区间区间区间[ , ]a b 一致收敛一致收敛一致收敛一致收敛,,,,但在但在但在但在[ , )a +∞+∞+∞+∞

不一致收敛不一致收敛不一致收敛不一致收敛....（（（（15151515 分分分分））））    

12．．．．以以以以 n
x 表示自然数表示自然数表示自然数表示自然数 , , ,1 2 10

n
L 中含数字中含数字中含数字中含数字9的自然数的个数的自然数的个数的自然数的个数的自然数的个数,,,,求证求证求证求证:::: lim 1
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