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请考生注意：试 题 解 答 务 请 考 生 做 在 专 用 “答题纸” 上； 

做在其它地方的解答将视为无效答题，不予评分。 

 

 

一、本题共九个小题，每小题 10分，共 90分. 

1．设 { }sup ( ) .f x a x bα = ≤ ≤ 证明：存在数列 { }nx 满足 na x b≤ ≤ ，使
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4．证明：由方程 )(zxyz ϕ+= 所确定的隐函数 ),( yxzz = 满足 
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其中ϕ 二阶可导. 

5．设正项数列{ }na 单调减少，且级数∑
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是否收敛？并说明理由. 

6．设 ( )f x 为[ ],a b 上连续函数，证明：若对任意 [ ],x a b∈ ，存在 [ ],y a b∈ ，

使 ( ) ( )1
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f y f x≤ ，则存在 [ ]0 ,x a b∈ ，使 ( )0 0f x = . 

7．讨论广义积分 ( ) 
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9．求常数λ ，使得曲线积分 ( ) ( )
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面内任何光滑闭曲线 L成立. 

 

 

二、本题共四个小题, 每小题 15分，共 60分. 

1．设 ( )f x 在 )1,( +ba 内有连续导函数 )(),( baxf <′ ,记 
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求证：在 ( )0,0 处， ( ),f x y 连续但不可微. 

3．计算曲面积分 dxdyzdzdxydydzx
S

222 ++∫∫ ，其中 S是球面 

2222 )()()( Rczbyax =−+−+− ，并取外侧为正向. 

 

4．设 ( )f x 在任意有限区间上可积且满足方程 ( ) ( ) ( )f x y f x f y+ = + ,证明：

( )f x ax= ，其中 ( )1a f= . 
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